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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA

Etapa locald , 17.02.2024
Clasa a Xl-a

. : . : : cosa  sina
Subiectul 1. a) Fie ¢ un numar real s1 matricea 4 =( ]

—sina  cos«
.. cosna  sinna ) .
Demonstrafi ca 4" = ) , pentru orice numar natural nenul n.
—sinna CoSHa

6 2 6—+2 :
b) Daca B= Vo2 Vo2 , calculati B™.
V2-6 Jo+2
E
) . L 1 1
Subiectul 2. Fie sirul (a,,),s; definit prin a,, = ottt
a) Arataticaa, <1,vn > 1.
b) Calculati lim(n-a,).
¢) Calculati lim(n-a, )" .
s ook

Subiectul 3. a) Fie 4e M, (R). Aratati ca 4*+ 4% +1, =0, daca s1 numai daca
A -A+1,=0, sau £’+A4+1,=0,.
b) Dati exemplu de o matrice 4e M, (C) astfel incat 4*+4*+1,=0,,

A —A+1,20, 51 A/ +A+1,#0,.
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Subiectul 4. Fie sirul (x,,),,51, X, = {Vn} + {Vn + 1} + {¥n + 2}, pentru orice
n € N (unde notatia {-} reprezinta partea fractionara).
Demonstrati ¢a sirul (x,,),>; admite doud subsiruri (xkn)na s1 (xfn)nal

astfel incat lim(x, )=0 si lim(x, )=1.
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Nota:

e Toate subiectele sunt obligatorii;
o Fiecare subiect se noteaza cu 7 puncte;
e Timp de lucru: 3 ore.



